Autoevaluacion de los trimestres

En esta seccidn se presenta una autoevaluacién que se debe realizar al finalizar cada trimestre,
donde debes evaluar aspectos relacionados con tu estudio diario para esta asignatura, ademas,
debes plantear tu compromiso para el préximo trimestre o para el préximo grado segun corres-
ponda. Existe también, un apartado donde tus padres y tu maestro de matematica pueden escri-
bir un breve comentario sobre tu rendimiento en cada trimestre.




Autoevaluacion del primer trimestre

Resuelve y marca con una "x" la casilla que consideres adecuada de acuerdo a lo que aprendiste.
Sé consciente con lo que respondas.

item Siempre | Casi siempre | Casi nunca Nunca

1. Tengo un horario diario para hacer mis tareas
y estudiar.

2. Expreso mis dudas a mi profesor, familiares,
companieros o conocidos.

3. Me esfuerzo en cada tarea que me asignan en
la escuela.

4. la matematica, asi como todas las materias,
es importante para mi desarrollo integral
como ciudadano.

5. Cumplo con las fechas indicadas de mis acti-
vidades.

6. Ayudo a mis companeros a estudiar y com-
prender los contenidos.

7. Pongo atencidn en clases.

8. Respeto a mi profesor o profesora.

9. Me esfuerzo por comprender los contenidos.

10. Soy puntual para llegar a mi escuela.

Escribe tu compromiso para el préximo trimestre:

Comentario de los padres de familia:

Comentario del docente:




Autoevaluacion del segundo trimestre

Resuelve y marca con una "x" la casilla que consideres adecuada de acuerdo a lo que aprendiste.
Sé consciente con lo que respondas.

item Siempre | Casi siempre | Casi nunca Nunca

1. Tengo un horario diario para hacer mis tareas
y estudiar.

2. Expreso mis dudas a mi profesor, familiares,
compaiieros o conocidos.

3. Me esfuerzo en cada tarea que me asignan en
la escuela.

4. La matematica, asi como todas las materias, es
importante para mi desarrollo integral como
ciudadano.

5. Cumplo con las fechas indicadas de mis activi-
dades.

6. Ayudo a mis compafieros a estudiar y com-
prender los contenidos.

7. Pongo atencién en clases.

8. Respeto a mi profesor o profesora.

9. Me esfuerzo por comprender los contenidos.

10. Soy puntual para llegar a mi escuela.

Escribe tu compromiso para el préximo trimestre:

Comentario de los padres de familia:

Comentario del docente:




Autoevaluacion del tercer trimestre

Resuelve y marca con una "x" la casilla que consideres adecuada de acuerdo a lo que aprendiste.
Sé consciente con lo que respondas.

item Siempre | Casi siempre | Casi nunca Nunca

1. Tengo un horario diario para hacer mis tareas
y estudiar.

2. Expreso mis dudas a mi profesor, familiares,
compafieros o conocidos.

3. Me esfuerzo en cada tarea que me asignan en
la escuela.

4. La matematica, asi como todas las materias, es
importante para mi desarrollo integral como
ciudadano.

5. Cumplo con las fechas indicadas de mis acti-
vidades.

6. Ayudo a mis compafieros a estudiar y com-
prender los contenidos.

7. Pongo atencion en clases.

8. Respeto a mi profesor o profesora.

9. Me esfuerzo por comprender los contenidos.

10. Soy puntual para llegar a mi escuela.

Escribe tu compromiso para el préoximo grado:

Comentario de los padres de familia:

Comentario del docente:




Solucionario

En la siguiente seccion se presentan las soluciones de todos los items, separados por unidad,
numero de pagina y numero de clase, en algunos casos se detallan solo las respuestas y en otros
se escribe también un procedimiento posible para llegar a ella. Ademas, se utilizan los siguientes

simbolos:

® Se plantea la solucidn de los items que corresponden a una o dos clases anteriores.

Se plantea la solucidn de los items correspondientes a la clase del dia.




Unidad 1

Pagina 2, Clase 1.1

®

a) 5x?
b) -6y°
1 _ 3.,
¢) 3x(-7xy) =—7 %%
d) 18xy?
e) (5yz)(-6xyz) = —30xy*2?
f) 15x%y’z

1. Primera forma: x(2x + 4)
Segunda forma: 2x? + 4x
2. a) 5x(3x - 4)
= 5x(3x) — 5x(4)
= 15x?—20x
b) 5x%y + 10x)?
c) 3x*y? — 3xy?
d) —4x*y*+ 6x%y — 8xy?

Pagina 3, Clase 1.2

R

a) —18xy’*z

b) 10xy?z?

c) 2xy(-7x + 10y)
= 2xy(-7x) + 2xy(10y)
=-14x%y + 20xy?

d) 12x%y + 21xy?

1. Primera forma: (x + 3)(y + 2)

Segunda forma: xy +2x +3y + 6

2.a) (3x +4)(5x + 11)
= 3x(5x) + 3x(11) + 4(5x) +
4(11)
=15x%+ 33x + 20x + 44
=15x%+ 53x + 44
b) 30xy?*+ 25xy + 54y + 45

c) 12x%y+ 12x* + 18xy* + 18xy

d) 20x%y + 18xy? + 30x +27y

Pagina 4, Clase 1.3

®

1.a) (-10xy)(-7xy —5)

b) —28x?y? — 63x*y + 21xy?

2. a) 24x? + 30x + 40xy + 50y
b) (xy + 8)(4x + 5y)
= xy(4x) + xy(5y) + 8(4x) + 8(5y)
= 4x*y + 5xy? + 32x + 40y

Y

a) (4x — 6)(3y + 8)
=[4x +(-6)](3y + 8)
= 4x(3y) + 4x(8) + (-6)(3y)
+(-6)(8)
=12xy + 32x — 18y — 48
b) 56xy — 7x + 72y —9
c) X%y + xy —xy? — y?
d) 6x*y —4xy — 3x* + 2x
e) 20xy*—35y — 36xy + 63
f) —20x*y + 50xy? + 6x — 15y

Pagina 5, Clase 1.4

R

1.a) (9x + 10y)(8y + 7)
= 9x(8y) + 9x(7) + 10y(8y) + 10y(7)
=72xy + 63x + 80y*+ 70y
b) 5x%y + 8x + 55xy*+ 88y
2.a)(-6x+1)(2y—7)
= (—6x + 1)[2y + (=7)]
= (-6x)(2y) + (-6x)(=7) + 1(2y)
+1(-7)
==12xy +42x +2y -7
b) 6x%y — dxy — 3x*+ 2x

)

1. Primera forma: (x + 1)(x + y + 2)
Segunda forma:
X2+xy+3x+y+2

2.3) (3x +5)(—2x -7y +11)

= (3x + 5)[-2x + (-7y) + 11]
= 3x(-2x) + 3x(=7y) + 3x(11)
+5(—2x) + 5(=7y) + 5(11)
=—6x>—21xy + 33x — 10x
—35y + 55
=—6x%—21xy + 23x — 35y + 55
b) 2xy + 3y>—20x — 21y — 90
c) 20x> — 18xy — 15x — 18y*—9y
d) —x*y—2x* + 7xy + 20x + 30y

Pagina 6, Clase 1.5

R

1.a) (7x + 5y)(2xy - 7)
= 7x(2xy) + 7x(=7) + 5y(2xy)
+5y(=7)
= 14x*y — 49x + 10xy*— 35y
b) —25xy* — 20y + 30xy + 24
2.a) (4x + 7y)(2x + 10y — 7)
= 4x(2x) + 4x(10y) + 4x(-7)
+ 7y(2x) + 7y(10y) + 7y(=7)
= 8x? + 54xy — 28x + 70y*— 49y
b) 2x? — 8xy — 7x — 90y + 63y

A}

a)(x -2y +4)(2x -4y - 4)

= x(2x) + x(—4y) + x(—4) + (-2y)(2x)
+(=2y)(-4y) + (=2y)(-4) +4(2x)
+4(-4y)+4(-4)

=2x?—-8xy +4x +8y*—8y—16

b) —3x?+ 15y*+ 4xy — 10x — 26y
+8

c) =5x%y+ 3xy*+ 21xy —25x*+ 45x
-9y -18

Pagina 8, Clase 2.1

®

a) (2x +9)(—bxy + 7x - 2)
= 2x(—6xy) + 2x(7x) + 2x(-2) +
9(—6xy) + 9(7x) + 9(-2)
=—-12x%y + 14x* — 4x — 54xy
+63x —-18
b) 40x2y?— 18xy*— 2xy — 40y?
+23y -3

Y

1. Primera forma: (x + 2)(x + 3)
Segunda forma: x>+ 5x + 6
2.a)(y+7)(y +6)
=y +(6+7)y +6(7)
=y>+13y +42
b) x>—5x + 6
c)y’-y-6
d)x>-7x—-18

= 70x*y*+ 50xy



Pagina 9, Clase 2.2

R

a) (x-10)(x +4)
=x?+ (-10 + 4)x + 4(-10)
=x?—6x—40

b) y? -y +&

A}

1. Primera forma: (z + 3)?
Segunda forma: 2>+ 6z + 9
Primera forma: (y + b)?
Segunda forma: y? + 2by + b?

2.a) (y +4)?

=y’ +2(4)y + (4)
=y*+8y +16
b) x* + 18x + 81
c)y*+4y +16

2,2 1
d) x +5X + g7

Pagina 10, Clase 2.3

®

1.a)y*+5y-24
b) (v =) = 7o)
=+ 5 =gk + sl
=¥~ 16Y + 50
2.a) x*+20x + 100
b) x% + 5x + 27:5

Y

a) (x —2)?
=x?-2(2)x +4
=x*—4x +4

b) y*—10y + 25

1., .1
€Y' =5V * 100
d)y2—5y+%

Pagina 11, Clase 2.4

®

1.a)y*+22y +121
b) x> + 10x + 25

2.a) (x—10)?
=x?—2(10)x + 10?
=x?-20x + 100

2 1
b)y* =5y + 29

A}

a) (x +5)(x-5)
=x2—52
=x?—-25

b) y*—36

25

C)yz—ﬁ

d)xz—%

Pagina 12, Clase 2.5

®

a) (x —3)?
=x>—2(3)x + 32
=x’-6x+9

b) x> + 10x + 25

c) (x —8)(x +8)
=x>-82
=x’-64

d) (y +2)(y -5)
=¥+ (2+ (=5))y + (-5)(2)
=y’-3y-10

a) (4x — 3)(4x + 5)
Tomando 4x = w
(w-=3)(w +5)

=w?*+ ((-3)+5)w - 15
= w?+2w-15

= (4x)* + 2(4x) — 15
=16x%?+8x—15

b) 4x*y* - 25

c) 9y’z* + 48yz + 64

d) 25y?z> - 60yz + 36

Pagina 13, Clase 2.6

®

1.a)(x—=7)x+7)
:x2_72
=x?2-49
b) 81 — x?

2.3) 3x—7y)(3x + 7y)

Tomando3x=w, 7x=2
o
= (3x)2 = (7y)?
= 9x? — 49y

b) 25x?y? — 100xy + 100

A}

a) (x +y +5)(x+y-5)
Tomandox+y=w
=(w +5)(w - 5)
=w?-25
=(x+y)?-25
=x?+2xy +y> =25

b) 3y?—2y - 10

c) 4x* + y> - 50

Pagina 14, Clase 2.7

R

1.a) (5yz —6)(5yz + 6)
= (5y2)’ - 6
=225y222—36
b) 5~ 35
2.a) % +2xy+y—4
b) 16x? + 80xy + 100y* — 3x + 9y

A}

a) (x +5y +4)
=x’+(5y)* + 4% + 2(x)(5y) +
2(5y)(4) + 2(4)(x)
=x?+ 25y* + 16 + 10xy + 40y
+ 8x
=x? + 10xy + 25y* + 8x + 40y
+16
b) 64x2—48xy +9y?+32x — 12y
+4
c) x*—12xy +36y*—8x + 48y + 16

Pagina 15, Clase 2.8

R

1. 149x? — 42xy + 5y
2.9x% —6xy +y*—42x + 14y +49

1.3)(a-b)*=a*-2ab +b?




(a - b)?=a*-2ab + b?
=a’+ b*-2ab
=125 - 2(50)
=25
Por tanto, (a - b)* =25
b) 21
c)la+b+c)i=a’+b*+c*+2(ab
+bc+ac) =81
2. a) (100 - 1)(100 + 1) = 9999
b) (100 + 11)2 = 12321
c) 45 x 55 = (50 — 5)(50 + 5)
=50%2-5?
= 2475
d) (100 + 3)(100 + 1) = 10403

Pagina 18, Clase 3.1

a) 2x*y + 3xy? — 5xy

b) 4x?+ 36xy + 81y

c) 25x> — 70xy + 49y?

d) (4x + 3y)(4x — 3y)
Tomando4x=w,3y=z2
(w +2)(w —-2)
=w?-22
= (4x)* - (3y)?
= 16x? — 9y?

—— -

Area: x(3x + 2)
b) Area: x(x + 4)
2. a) Los factores son:
-1,2,x,3x+9,4y+6
b) Hay 6 factores:
-1,x 9 (x-1),2x+7),(y-7)

Pagina 19, Clase 3.2

®

a) Area: x(5x + 2)
b) Area: x(2x + 4)

a) x(9x + 5y)
b) y(=2x + 3y)
c) —3x? — 15xy
—3x? = (-1)(3)(x)(x)
—15xy = (-1)(3)(5)(x)(y)
Se extraen los factores comu-
nes —3x? — 15xy = —3x(x + 5y)
d) 3x(2y + 4x +5)
e)—2y(2x +3y +7)
f) 2xy(-3x + 4y + 7)

Pagina 20, Clase 3.3

a) 5y(-3x+7)
b) 4xy(6x — 5y —2)

x+2
2.a) x*+ 7x+ 10

Pareja

1y 10

2y5
Por tanto:

x*+7x+10=(x+2)(x+5)
b) (y+8)(y+2)

c) (y+6)(y+3)
d) (x+ 4)(x+ 10)

Suma
+11
+7

Producto
+10
+10

Pagina 21, Clase 3.4

®

1.a) 6xy? = (3)(2)(x)(y)(v)
9x*yz = (3)(3)(x)(x)(¥)(2)
=15x%y = (=1)(3)(5)(x)(x)(y)
Se extraen los factores comu-
nes 6xy? + 9x*yz — 15x%y
=3xy(2y + 3xz — 5x)
b) 10xyz(3 — 5y — 4x)

2.3a) (x+9)(x +2)
b) (x + 7)(x + 3)

a)x’—5x+6

Pareja Producto Suma
-1ly-6 +6 -7
-2y-3 +6 -5
Por tanto:
x? = 5x + 6 = [(x + (=2)][(x + (-3)]
=(x—2)(x—3)

b) (x — 6)(x + 4)
c) (y=5)y—-3)
d)(y-3)(y +1)

Pagina 22, Clase 3.5

®

l.a)x*+7x+12=(x+3)(x+4)

Pareja Producto Suma
1y12 +12 +13
3y4 +12 +7

b) (x + 7)(x + 5)
2.3) (y-4)(y +3)
b) (y = 5)(y - 2)

l.a)x*+4x +4
c) (x + 2)?
2.9)x*+2x+1
El términoindependiente, 1% = 1.
El coeficiente de x es el doble de
1,2(1)=2.
Entonces x? +2x + 1= (x + 1)?
b) (x - 3)?
¢) (y—10)°
d) (y + 5P

Pagina 23, Clase 3.6

R

1.a) y*—y-30
Pareja Producto Suma
+1y-30 -30 -31
+2y-15 -30 -13
+3y-10 -30 =7
+5y-6 -30 -1




Por tanto:
y*=y—=30=(y +5)(y-6)
b) x> - 16x + 64 = (x — 8)?

2.a)x*-4
El término independiente 4 es
igual a 22.
X*=4=x*-2°
=(x+2)(x-2)
b) (x + 6)(x—6)
oly+7)y-7)
d) (y++)y -+
e) (x+-%)(x-2)
f) o+ &) -4

Pagina 25, Clase 3.8

®

a)(y - Z)Z )
b) xzz- X+
(A =1
3 9
El Cloeﬁclientg de x es el doble
de EY 2 ?) =3 2
Entonces a2+ 24 + & = (x + 1]
¢) (x + 10)(x — 10)
d) (y +8)(y - 8)

a) 9x? + 24xy + 16y?
= (3x)2+ 2(3x)(4y) + (4y)?
Tomando w = 3x, z =4y
w?+ 2wz + 2°
=(w +2)%
Sustituir nuevamente
= (3x + 4y)?
b) (5x + 6y)(5x — 6Y)
c) (8x +y)(8x —)
d) (2x + 5)?

Pagina 26, Clase 3.9

®

a) 4x*+ 12xy + 9y?
= (2x)*+ 2(2x)(3y) + (3y)?
Tomando w = 2x, z =3y
w? + 2wz + 2°

=(w +2)?

Sustituir nuevamente
= (2x + 3y)?

b) (y + 9x)(y — 9x)

c) (5x - 3y)?

d) (7x + 9y)(7x — 9y)

a) [(x=2)+(y=3)I[(x-2) + (y-3)]
=(x+y-5)(x-y+1)
b) [(x +5)+(y—1)]
=(x+y+4)>
c)[Bx—(y+3)1>=(3x—y + 3)?
d) (x-2)*-16y2
Tomandow =x-2,z =4y
=w?-2?
=(w +2)(w -2
Sustituyendo nuevamente
=(x-2+4y)(x-2-4y)
=(x+4y-2)(x—4y-2)

Pagina 27, Clase 3.10

®

1.a) 25y*+30y +9
= (5y)* +2(5y)(3) + 32
Tomando w = 5y.
=w? + 2(w)(3) + 32
=(w +3)
Sustituyendo nuevamente
= (5y +3)?
b) (4x +9y)(4x —9y)

2.3) (x-2)*-(y+2)?
Tomandow =x-2,z=y +2
=w?-22
=(w -2)(w +2)
=(x-2+y+2)(x-2-y-2)
=(x-y)x-y—-4)

b) [(x + 1)+ (y —1))* = (x + )

a) 7x>—28x + 35
=7(x?)+ (7)(-4x) + (7)(5)
=7(x*—4x+5)
=7(x+1)(x—5)

b) —3(x* — 5x + 6)
=-3(x —2)(x - 3)

c) 6x(y? — 8y + 16) = 6x(y — 4)?

d) 3y(x? — 8x + 16) = 3y(x — 4)?

Pagina 28, Clase 3.11

Lllx+2)+(y—2)]"=(x+y)?
2. 3x(y* -6y +9) = 3x(y — 3)?

a) 5z(x? — 9y?) = 5z(x — 3y)(x + 3y)
b) 5z(9x? — 4y?)

=52(3x - 2y)(3x + 2y)
c)3m(9n?-6n+1)=3m(3n - 1)?
d) 28xy? — 84xy + 63x

=7x(4y*- 12y +9)

= 7x((2y)* - 2(2y)(3) +3?)

= 7x(2y - 3)?

Pagina 29, Clase 3.12

R

1.a)2x*+8x-10
=2(x*+4x-5)
=2(x+5)(x—-1)
b) 4y(x? — 6x + 9) = 4y(x — 3)?
2. a) 2z(9x% - 100y?)
=22z(3x - 10y)(3x + 10y)
b) 2z(25x* + 30xy + 9y?)
=22(5x + 3y)?

1. a) 552 — 152
= (55— 15)(55 + 15)
= (40)(70)
=2800
b) 9992 — 1 = (999 + 1)(999 — 1)
=998 000
c)972-32=(97 +3)(97 - 3)
=9400
2. 1562 x 50 — 442 x 50
= 50m(562 — 442)
= 50m(56 + 44)(56— 44)
=50 x 100 x 12
= 60000m




Unidad 2

Pagina 34, Clase 1.1

Y

1. a)\/7cm

c)\/;cm
e) V3.5 cm
2.a) (V5)*=5

El nimero representado es 5.
L
b) 11 c) 15 d) T
g = g) 0.7

13
h) 0.9 i) 1.7

b)\/gcm

d)\/;cm

f)\/5.7 cm

Pagina 35, Clase 1.2

R

1. a)\/§cm
b)\/_Zcm
c)\/_cm
2.a)14 b) = c)1.7

Y

1. a) El lado del cuadrado mide,
V16. Pero (V16)? = 16 y como 42
=16, V16 = 4.

b) 2-
c)0.5
2. a) Dado que 72=49

V49 =7

b)8 ¢)11 d)L e) = f)0.4

Pagina 36, Clase 1.3

®

1.2)19  b)1o
2. a) Dado que 52 =25
V25 =5

b) + o=

Y

1. a) Determinando los niumeros:
V36 =6,-V36 =—6.Y las
raices cuadradas son 6 y —6.

b)9y—-9

) L2

3 d) 1.9

d) 0.9

0 Ly-L
10 10
d)0.5y-0.5
e) V11 y-V11
f) V15 y-V15
3 13
021
h)\o.7 Y-V0.7
2.12=1,22=4,32=9,42= 16,
52=25 62=36, 7>= 49, 82 = 64,
92=81,102 =100, 112 = 121,
122 = 144,

Pagina 37, Clase 1.4

R

1. a) Dado que 8% =64
V64 =8
1 8
b)-4 ¢35 d - ¢€)09
2. a) Determinando los numeros:
V100 = 10, -V100 = -10. Las

raices cuadradas son 10 y —10.

b)\/_v
<)< 5 y—
) ﬁy—\/g

e)l.2y-1.2

\)

1. a) Como 8 > 3 entonces:

Va8 >\3

b) Dado que 5 =V25.
Comparando V25 con V15,
25 > 15 entonces V25 > V15
o lo que es igual 5 < \V15.

c) V5 >2

d)-V5 >-\Ve

e)\jl—To<\/(_T7
)L ==

2. Ordenados de menor a mayor

-4, -\14,-\2.5, E Vs, 4

Pagina 38, Clase 1.5

®R

AL

1. a) Determinando los numeros:
V25 = 5,-V25 =-5. Las raices
cuadradas son 5y —5.

b)2y -2

7 7
gV-7g
d)0.6y—-0.6

2.a) Como 12 > 5 entonces:
V12 >Vs
b) 3<V10
c) V11 <2

A}

1. a) -3 es racional.
Porque =3 = _T3

b) 0.16 es raC|onaI
Porque 0.16 = W

c) =V11 es irracional. Porque no
puede expresarse como frac-
cion.

d)V5 es irracional. Porque no
puede expresarse como frac-

cion.
2.a) %
b) 0.05
100 5
-1
~ 20
c)-14=-L
-1
d) 0.025 = 0

Pagina 39, Clase 1.6

®

1.a) Dadoque3=V9.
Comparando V12 con V9,
12 > 9 entonces V12 >V9
o lo que es igual V12 > 3.

b)-3<-\g
c)Vi1>V7
2.a)—%
b) 0.45
100 45
0.45 % 760 = 100
_9
~20
)-2.5=-2




Y

1.a) 7 + 12 = 0.583, es periddico.
b) 4 +3 =1.3, es periddico.

c)31+7=4.428571, es periddico.

2. a) 0.8. Considerando:
x=0.888888...

Analizando:
10x = 8.88888...
- x=0.88888...

9x=8.0
Despejando x =
Por tanto, 0.8 =
b)2.32= 22
c)35= 32
d) 1.247 =

Lo|oo m|m

1 246

Pagina 40, Clase 1.7

®

1. a) = es raC|onaI
b) —5 = —=-, es racional.
c)—Tmes |rraC|onaI.
2.3)0.7
x=0.77777...

Analizando
10x=7.77777...
- x=0.77777...

9x=7.0
Despejando x =
Por tanto, 0.7 =
53 = 23
b) 0.23 = 55
c)1.15=

m|\l m|\1

38

w
w

a) Es real porque es natural.
b) Es real porque es entero.

c) Es real porque es racional.
d) Es real porque es racional.
e) Es real porque es racional.
f) Es real porque es racional.
g) Es real porque es racional.
h) Es real porque es irracional.
Orden:

-13,-\/25, -2.315, -0.07
2.718281, 9.

7 3’ 2'4I
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1.63. Considerando:
x=1.63636363...

Analizando
100x = 163.6363...
- x=1.636363...
99x=162.0
Despejando x = % 18
Por tanto, 1.63 = 18
1.a) V2xV5
=V2x5
=V10
b)-V30
c) Va2
d) -V70
e) Va6
f)-V36 =-6
2. a) El proceso es incorrecto. Debe-
ria ser:
3V3 x5V5=3x5V3xV3
=15V3x 3
=15x3=45

b) El proceso es correcto.
c) El proceso es incorrecto.

El error es sumar cuando debe-

ria ser un producto. Asi:
-3V3xV3=-3V3x3
=-3x3=-9

Pagina 43, Clase 2.2
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a) V21
b) V21
c)-3

d) Vg6

a)\/€+\/%=\]3—TO=\/€
)2 o-E
&) N7 )2 SENES

h) 2 i)—2

Pagina 44, Clase 2.3
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1.a) V6 xV7
=V6x7
=Va2

b) V33
c)-10
d) 8
2.a) \/_ V7 = \/_

a) V625

Expresando 625 en su descom-
posicién prima.

625 =52 x 52

V625 = V52 x 52 = V57 x \/57
=5x5
=25

b) Va4l =V37 x\72 =21
c) 16 _4
81 9
441 _ 21
d) 256 16
e) V900 =-30
5

_[B._5
f) 16 4

Pagina 45, Clase 2.4
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l.a)V2+V3=
b) =
c)—\/%_7
2.a)11
b) 729 =32x32x 32

V729 =V32x 32 x 32
=V32 x V32 x\f32 = 27

6 __4
49 - 7

\/_

c)-

A}

a)2\/§=\/zx\/§=\/4><3=\/1—2
b) VI8 ©) V28 d) V50 e) &




IV &g  h=

Pagina 46, Clase 2.5
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1.a) 324 =22 x 3% x 32
V324 =V22 x 32 x 32
=V22 x /32 x V32
=2x3x3
=18
b)-24,c) 12 14 ,d) - 13
2.a)4V3
=V16 xV3
= Vi6x3
=V48
b) Vao

Y

1.a) V125
V125 = V52 x5

-VE X\
\/_
\/_

£

) V72

A\

c) 3——

d)\/_
2.a) V675
V675 =V32x 52x 3
=V32 x\/52 x 3
=15V3
b) V648 = 18V2
c) -\800 = —20V2
d) -V108 = -6V3

Pagina 47, Clase 2.6
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1.a) 3Ve
=\V9 x Ve
= /54
b) V12

2. a) V400
=V20?
=20
b) V243 =9V3

)=

\Y

a) V24 x\63
\V24=V22x6=2V6
V63 =V37x7=3V7
V24 x\63 =2x3V6 x\V7

=6Va2

b) V50 x V27 =15V6

¢) V40 x (-V27) =—-6V30

d) V30 x V35 =5V42

e) V6 xV10=2V15

f)Vi2 x (-V24) =-12V2

Pagina 48, Clase 2.7
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1.a) Vi47
7> %3

I I
~

()]
S

c
Skl
(02}
I
I ”‘lél

»—8,

\/_
\/_ x V28
\/_ Vax7
-V22x 3 x 72
—(V22 x V3 x\7?)
—(2xV3 x7)
-14V3
b) (-V24) x (-V18) = 123
c) V30 x (-V42) =-6V35

Pagina 49, Clase 2.8
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1.a) V72 x\o6
V72 =Ve x2=6V2
V96 = V4a2x6 =4V6
V72 x\96 =6x4V2 xV6
=48\3
b) V27 x (-\/52) =—6V39
c) (<V35) x V10 =-5V14

1
2.a)W
1.1 Vi v
N7 N7 NE T
b) - o= = - V14
Via 14
0 - V22 _ _Visa
V7 7

a)\/€+8\/€=(1+8)\/§=9\/€

b) 25 - 7V5 = (2 - 7)\/5 =-5V5

c)V3-9V3=-8V3

d)4V3-9V3-2=-5V3-2

e)3V3+2V6 + 7V6 =3V3 +
Ve

f) 9V2 - 3V5 + 9V2 = 18V2
~-3V5

Pagina 50, Clase 2.9

4 _1 Vi1_vVu
1.a) vﬁ—\/ﬁx?——l

b) ——= = — V15

\Vis 3

)_2=_7

Va7
2.a)V2+4V2 =(1+4)\V2=5V2
b) V7 -2V7 =7

) 3V2+2V3+8V3=3V2+10V3

a) V45 + V20

Va5 =3V5
V20 =2V5

Va5 +V20 =3V5 +2V5
=5V5




Unidad 3

b) V32 +V72 +V50 = 15V2
c)Vag -Vi2 +V75 = 7V3

4) VB + 7
V28 = 2V7

4 _ 14 VT _
7T

\/ﬁ+\/—7=2\/7+2\/7=4\/7
e)\/ﬁ+%=1l\/§
12
f)\/ﬁ—%—o

Pagina 51, Clase 2.10
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1.a) V7 +9V7 = 10V7
b) V5 - 6V5 = -5\5
c)2V3 +5V3=7V3
2.a) Vo8 + V72
Vog = 7V2
V72 =6\2
\Vog + V72 = 13V2
b) V75 - V27 + V48 = 6V3
) VIgo - —==-V5

Vs

@\/5(\/5+3)=(\/§)2+3\/5
=2+3\V2

b) V6(V6-7)=6-7V6

¢) V5(V80 +3) =20+ 3V5

d) (V175 —4)V7
=V175 x V7 -4V7
=\V52x72 - 4\7
=35-4\7

e) (V12-5)V3=6-5V3

f) (V6 +V5)V5 =130 + 5

Pagina 52, Clase 2.11
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1.a) V75 +V12
V75 =5V3
V12 =2V3
V75 +V12 =5V3 +2V3
=7V3

b) V18 - V32 +\72 =5V2

7
) V125 - = 185—\5

2.a)V5(V5+1)=5+V5
b) V6(\Vog +7) =24 + 7V6
o) (V3-V2)V3=3-V6

a) (V2 +V7)(V3+V2)
= V2(V3) +V2(V2) + V7(V3)
+V7(\V2)
=V6+\21+V14 +2
b) (V6 +V5) (V3 +V6)
=3V2 +V15+V30 +6
c) (V6-V7)(V3-Ve)
=V6(V3) - V6(V6) - V7(V3)
+V7(Ve6)
=3\V2-6-\21+V42
d) (V5-9)(V5 -8)
=77-17V5
e) (V8 +V3)(V8-V3)
=(V8)2 - (V3)
=8-3
=5
f) (V7 +5)
=32 +10V7

Pagina 54, Clase 2.14

1. La edad de Ana es 6 afios.

2. Como el terreno es cuadrado y su
area es 36 m?, la medida de sus
lados es V36 = 6m. En un lado ca-
ben 6 + 0.3 =20 baldosas, como el
terreno es cuadrado por todas ha-
bran 20% = 20 x 20 = 400 baldosas.
Por tanto, se deben comprar 400
baldosas

3.V196 = 14 personas
4.a)\1296 =36 m

b) 144 m

Pagina 60, Clase 1.1
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1. a) Es cuadratica x*= 121
81

b) Es cuadrdtica x*= %

c) Es cuadratica x>=6.25

d) No es cuadratica 3x+6=9

e) Es cuadraticax?—x =72

f) No es cuadratica 2x = 8

g) Es cuadratica x> — 8x = 20

h) No es cuadratica 7x = 14
2.Segun el problema. Sixy y son

los dos numeros:

x+y=5,xy=-36.

Six+y=5entoncesy=5-x

Sustituyendo en xy =—-36

x(5-x) =-36
5x—x?>=-36
x?>—5x =36

x?—5x—36=0. Eslaecuacion.

Pagina 61, Clase 1.2
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a) x?—2x+9=0. Es cuadratica.

b) 3x + 8 = 0. No es cuadratica.
c) 7x?>—x + 5 = 0. Es cuadratica.
d) x> — 2x = 0. Es cuadratica.

e) (x—2)%? = 0. Es cuadratica.
f)—2x + 5 =0. No es cuadratica.

g) 3x*—9 =0. Es cuadratica.
h) 2x = 5. No es cuadratica.

A}

1.a)x*-4=0
(-5)2-4=21
(52-4=21
-5y 5 no son soluciones
(-2)’-4=0
22-4=0
—2 y 2 son soluciones de la
ecuacion.
b) =5 es la Unica solucidn.
¢) —3y 2 son soluciones.
d) 2 es la Unica solucion.
e) —7 y -5 son soluciones.

f) =7 es la Unica solucién.




g) —3 es la Unica solucidn.

h) —1 es la Unica solucidn.
2. a) Es cuadratica.

b) Es lineal.

c) Es cuadratica.

d) Es lineal.

e) Es cuadratica.

f) Es lineal.

g) Es cuadratica.

h) Es lineal.

Pagina 62, Clase 1.3

®

1. a) Es cuadratica.
b) Es lineal.

c) Es cuadratica.
d) Es lineal.

2.a) -5y 5 son soluciones.
b) 3 es solucién Unica.
¢) 5y 3 son soluciones.
d) 3 es solucidén Unica.

1.a)x*=36
x=+V36
x=16
1 + 4
b)x=%8 c)x=iT d)x= 7
e)x=x4 f)lx=22 g)x= %
h)x =+
2. Sea s la edad de Sandra, se cum-
ple que
(s+7)s—-7)=
§2—49=95
s?=144
s=+\144
s=112

Dado que s >0, la edad de San-
dra es 12 afios.

Pagina 63, Clase 1.4

l.a)-7y7
b) Ningun valor es solucién
c)—6y7
d) Ningun valor es solucién
2.a)x*=49
x=+\49

x2=?
x?=4
x=tV4 = x=1%2 .
b)x=i% c)x=i?
dyx=t\2 e)x=14
7 1
f)x=i? g)x=i7
h)x=1%2

2.Sea x el dia de la apertura de la
olimpiada. Se obtiene la ecuacion:

(x=7)*+(x+7)*=386
Resolviendo, x = 12.
La fecha fue 12 de julio del 2017.

Pagina 64, Clase 1.5

l.a)x=24 b)x=i%
) _4+ 4
c)x—+7 d)x—ir?
2.a)x=4%2 b)x==%1
_4+3 -+ [7
c)x—i? d)x—i\/;

1.a) (x+6)2=25
Seaw=x+6
w?=25
w=+\V25
w=15
x+ 6 =15 Sustituyendo w
Xx+6=5yx+6=-5
x=-1ly x=-11
byx=3+V5yx=3-V5
c)x=-7+3V2yx=-7-3V2
dx=9
e)(x-9) -49=0

(x=9) =49
Seaw=x-9

w?=49

w =17

x —9 =17 Sustituyendo w
x—-9=7yx-9=-7
x=16y x=2

f)x=—8+\/7yx=—8—\/7
g)x=5+3V5yx=5-3V5
h)x=3yx=2

2. Sea x el ancho del camino, se

obtiene la siguiente ecuacidn
cuadratica:
(14 —x)* =144
14-x=12 14 -x=-12
x=2 x =26

Se descarta la segunda respues-
ta porque entonces el ancho del
camino es mayor que el lado del
terreno. Por tanto, el ancho debe
ser2m.

Pagina 65, Clase 1.6
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1.a) 5x? =45
_ 45
xz—?

x =19
x=1%3

b) x = ¥\15
_+ 7
c)x= +6
d)+2\/_

2.a)(x—-3)*=36
x—3=6yx—-3=-6

x=9yx=-3
b)4+2V10 y 4-2V10
c)—4- \/_y—4+\/_
d)x——x— 5
@xqu:o
x(x=7) =

>x=0yx-7=0
>x=0yx=7

b)x=0yx=1
c)x=0yx=—%
d)x=0yx=—%
e)—x>+2x=0
xX(-x+2) =

>x=0y—x+2=0
=>x=0yx=2

flx=0yx=-9
g)x=0vx=%
h)x=0yx=%
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1.a)(x+3)*=49
x+3=7yx+3=-7
x=4y x=-10
b)x=0yx=14
c)x=—3+\/§yx=—3—\/§
dx=-3yx=13
2.a)x*-4x=0
x(x—4)=
>x=0yx-4=0
>x=0yx=4
b)x=0yx=—%
c)x=0yx=16
dx=0yx=-4

A}

a)x*-10x+25=(x-5)’=0
=>x-5=0
x=5
b)3c=—13 c)x=% d)x=%
e)x=—7 f)x=§

Pagina 67, Clase 1.8
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1l.a)x*-9x=0
x(x=9) =
>x=0yx-9=0
=>x=0yx=9
b)x=0yx=-1

c)x=0yx=%

d)x=0yx=%
2.a)x*-8x+16=0
(x—4)=0
x—4=0
x=4
1 1
x= c)x=5

®

) (x=5)(x-3) =
x=5=0yx-— 3 0
x=5yx=3
b)x=-7y x=1
cJx=9y x=-8

d)x*-8x+15=0
(x—5)(x—3)=
x=5yx=3
e)x=9 yx=-8
flx=3 yx=-10
2. Sea x el primero de los numeros
x*+ (x+1)?>=113 y los nimeros
que cumplensonx =7y x =-8.

Pagina 68, Clase 1.9
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l.a)x*+22x+121=0

(x+11)2=0
x=-11
b)x=—% c)x=%
2.3)x*+10x+21=0
(x+3)(x+7)=
x+3=0yx+7=0
x==-3yx=-7
b)x=-3yx=7
c)x=—6yx=5

Y

a)x*+10x =24
Se forma la figura

2
X 5x

5x

Area: x>+ 10x =24

X2 5x
5x 25
x 5

Completando:
x>+ 10x +25=24 + 25
(x+5)*=49
Esto se cumple six =2
b) x =9, es la solucién positiva.

Pagina 69, Clase 1.10
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1.a)x*-5x+6=0
(x=3)(x-2)=
x—3=0yx-2=0
x=3yx=2
b)x=—7yx=8
Jx=-11yx=6
2.x =7, eslasolucidn positiva.

a)x*+4x-1=0
x*+4x =1
x2+4x+(%)2=1+(%)2
X2+4x+22=1+22
x*+2(2x) + 22=5
(x+2)=5
x+2=+\5
x=-2+\5
>x=-2+V5yx=-2-V5
b)(x+7)=9=>x=—4yx=-10
c)(x—-3)2?=8

=>x—3+2\/_yx=3—2\/3

_3. +\/£9
2772
V_ o3 V2
Sx=3rPyr=3-2
e) (x-3)*=3
=>x=3+V3yx=3-V3
f) (x+3)2=5

=>x=-3+V5yx=-3-V\5

Pagina 70, Clase 1.11

1.x=1, esla solucién positiva

1)\? 1\2
el Lo,
-3 =%+
_1.Val T 1 Va
SX=gr VY= T
b)(x+1)*=8

>x=-1+2V2 yx=-1-2V2




Y

a)x=—%yx=1
b) x = %yx=—1
c)3x*+x-1=0

x2+% —%=O
1 1¢_1 12
@+ 33+ 17| =3+ (a3
x2+—x+%1)2=%+3—16
_13
o+ 5l =3
x+%=i@
V36
__1l,Vvi3
X="6%7%
x:—116V1_3
Pagina 71, Clase 1.12
l.a)x*—-6x+2=0
x> —6x=-2
X —6x+32=-2+3?
(x=3)*=7
x—-3=+\7
= x=3+V7yx=3-\7
b) (x—2)?=5
=>x=2+V5yx=2-\5
2.a)x=Lg/3_7
_1+V33
b) x = ==

Y

a)2x*—-x-2=0
Si se sustituye a =2, b=-1, ¢
= -2 en la formula general, se

verifica que
_ ~(=1)EN(=1)*-4(2)(-2)
r= 2(2)
_1#N1+16
- 4
_1+VN17
T4
b) x = —% yx=-1
_ 7+N17
cJr=——g—
9 +\V21
d) x=—%5
_ 9+\33
e)x=—3
_ -1#\13
r=—"—

Pagina 72, Clase 1.13
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1 g = 1£Vi0l
: 10

2.a)5x’-x-1=0
a=5>b=-1,c=-1;
_—(-1)EN(-1)>-4(5)(-1)
x= 205)

1+V1+20
10

_1:\21
=710

-3+\17
7

5 +\73
8

b) x=

c)x=

A}

a)3x*—x-2=0
a=3,b=-1,c=-2;
= -1\ (-1)-4(3)(-2)
2(3)
1+\1+24

d)x=—%
e)2x?-2x-2=0
a=2,b=-2,c=-2;
_ (22227 4(2)(-2)
x= 202)

2+\4+ 16
4

2 +\20
4
N5

2t

4
1+\5

xX=

fyx=42

él
Ol N

6

Pagina 73, Clase 1.14
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1.a)2x*+3x-1=0
a=2,b=3,c=-1;
—3i\/32—4(2)(—1)

r= 202)

-3+\9+8
x=4—

_—-3%V\17
B 4
—7+\41
b)x=4—
-5+\37
c)x=6—

2.a)2x*+5x-3=0
a=2,b=5c=-3;

= —5+\52-4(2)(=3)
- 2(2)
_-5+\25+24
- 4
_-5+\49
xXx=
4
x=—5:7
> x=-3 yx=%
b) x=-1 yx=—%
c)x=-1 yx=%
l.a)xz—%g=0
x =4
_4+7
x—ii
b)x=4yx=-2
c)x=12yx=-3
dx*+x-1=0
a=1b=1c=-1
= —(1) £\ (1)7=4(1)(-1)
- 2(1)
_—1i\/1+4
X=—"7"—z
_-1+\5
T2
e)x=0yx=—%

_11+\a1
fla==5—

2. Se plantea la ecuacién:
(2x + 4)(x + 1) = 24. Dado que
2x+4>0yx+1>0=>x=2.

Pagina 75, Clase 2.1
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9
2_ 32
a)x 16 0




Unidad 4

2
12

1 1
flx=5yx=+%

e)x=0yx=-

l.a)x’+6x+9=0
Utilizando el discriminante
b%*—4ac
62—4(1)(9) =0.
Por tanto, la ecuacion tiene 1
solucion.
b) Discriminante = -3
La ecuacion tiene 0 soluciones.
c) Discriminante = 81
La ecuacion tiene 2 soluciones.
d) Discriminante =-28
La ecuacion tiene 0 soluciones.
e) Discriminante = -7
La ecuacion tiene 0 soluciones.
f) Discriminante =0
La ecuacion tiene 1 solucion.
2.Sea Sx, el numero de ddlares que
se reducen del precio original.
Se obtiene la ecuacion:
(200 + 28x)(10 — x) = 3000
28x*—-80x +1000=0
7x*—20x +250=0
El discriminante es un nimero nega-
tivo. Por lo tanto, no es posible ob-
tener una ganancia de $3,000.

Pagina 76, Clase 2.2
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1.a) 6x2—54=054
x2=€
x*=9

>x=3yx=-3
- -3
b) x= Oyx=—73

+
c)x= 3 _4V17

2. a) Discriminante =8, 0 soluciones.
b) Discriminante 0, 1 solucién.
c) Discriminante 25, 2 soluciones.

1. Sean xy y los dos numeros.
Se cumple que
x+y=6,xy=10.
Utilizando la primera ecuacién:
X+y=6

Multiplicando por x:

X+ xy =6x
Sustituyendo xy = 10
x*+10 =6x
x?—6x+10=0

Analizando el discriminante
(-6)*—-4(1)(10)=-4<0.
La ecuacion no tiene soluciones
en los numeros reales, por tanto,
no existen dos niumeros que cum-
plan estas condiciones.
2.a)Sean xmyym las longitudes de
los lados del terreno. Se puede
plantear:
2(x+y)=22yxy =31
Se obtiene la ecuacion:
x*—11x+31=0
Analizando el discriminante
(—11)2-4(1)(31)=-3<0
b) Se puede plantear la ecuacion,
x*—11x +30 =0.
Luego de resolver, se obtiene
gue las longitudes de los lados
sonémy5m.

Pagina 77, Clase 2.3
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1. a) Discriminante 13, 2 soluciones.
b) Discriminante 0, 1 solucién.
c¢) Discriminante —4, 0 soluciones.
2.¢=9

A}

1. Sea x m el ancho del camino. Se
plantea la ecuacion:

(12 = x)(22 — x) = 200. Al resolver
se obtiene que la longitud del an-
cho del camino debe ser 2 m.

2. Sea x el largo de la seccidon desti-
nada para ejemplos.
(0.7+x)x=0.6
Se puede transformar en
10x>+7x-6=0
Al resolver, x = 0.5 m.

El largo del papeles 1.2 my el
ancho 0.5 m.

Pagina 82, Clase 1.1
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a) y es directamente proporcional
a x. La constante de proporcio-
nalidad es 2.

b)y es directamente proporcional
a x. La constante de proporcio-

nalidad es 3.
1l.a)y=4x°
x |1 4|15 |6 |7/ 8
G2 1|19 1(16| 25 | 36 | 49 | 64
Yy | 4 |36|64]100 144|196 | 256
1.0
b)y—3x
1 4|5|6|7]8
211191(16(25|36 |49 |64
1 16|25 49 | 64
Y1313 3|3 |33

2.De los datos de la tabla, y se
puede escribir en términos de x,
como y = 3x%
Por tanto, y es directamente pro-
porcional al cuadrado de x.

Pagina 83, Clase 1.2
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1.y=0.2x?
6 7 8 9 10
x| 36|49 | 64 | 81 | 100
y | 72198128 |16.2| 20

2.De los datos de la tabla, y se
puede escribir en términos de x,
como y =-2x2
Por tanto, y es directamente pro-
porcional al cuadrado de x.

a) y=ax?
90 = a(3)?
- 90
a=
a=




_3
b)OL-ﬁ

_5
c)a—ﬁ

d)a=-5

Pagina 84, Clase 1.3

®

1.y=8x?

x| 3] 4 5 6 7 8

x| 9|16 | 25|36 | 49 | 64

Y | 72128 | 200 | 288 | 392 | 512

2.a)y=ax?

112 = a(4)?
=112
a 16
a=7

b)a=-+

1.Six=-3,y=9

Six=3,y=9

Los valores de y son iguales.

11

Six = 3 y= 9

Six= —%, y= %

Los valores de y son iguales.
2.a)-4

1
b) 5
) V2
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—_5
l.a= ¥l
2.x=—\V3

x=V5

a) La gréfica de y = 5x? resulta de
multiplicar por 5 los valores de

y =X

X -2|-1| 0 1 2
2 — — — -
X 4x\1xa°x\1x\4x>
S 20«/54\/0«/5*/20*

Ambas graficas pasan por el origen

Ademas y = 5x? esta por arriba de
y=x%
Graficadea)yb)

\4
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1.x=\/7,x=—%

e 7

2. La gréfica de y = 7x? resulta de
multiplicar por % los valores de
y = X2

x | -2|-1]0 1 |2
2 4 N1 N0 N 1IN 47>
T <3) %3 <3
%xz 144J%4J0 AJ—24/144
y =5
Yy yo

14

12

10

N2

N

- -4 -2 0o 2 4 13

Ademés y = Za? estd por debajo de
y=x%

Graficadea)y b)
y

12
10 y=5‘x
8

6
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Graficadea)yb)
/\y

20

y = 3x?

18
» y=2x
14
12

10

e

=4x?
T Y
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y=-2x7

Pagina 89, Clase 1.8

y=-5x2

A\

1.a) Siy =4x? y aumenta de 4 a 16.
Siy =—4x?, y disminuye de -4 a

-16.

b)Si y = 4x?, y disminuye de 64 a
16.
Siy =—4x?, y aumenta de —64 a
-16.

2.2)Siy= %xz,y disminuye de 3 a %
Siy= —%xz, y aumenta de -3

1
a ——
o3 25
b)Si y = 3%? y aumenta de 7 a
12.
Siy= —%xz, y disminuye de —23—5
a-12.
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2.a)Siy= %xz,y aumenta de % abs.
Siy= —%xz, y disminuye de —%
a-5.
b)Siy= %xz, y disminuye de 20 a
5.
Siy= —%xz, y aumenta de —20
a-5.

)

1. El valor minimo de y es 0 (cuando
x = 0), el valor maximo de y es 4
(cuando x =4).

Por tanto, y se encuentra entre 0
y 4.
2.y se encuentra entre =45y 0.

3. El valor maximo de la funcién
sucede cuando x = -4, en este
casoy = 8.
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a) Vértice:(0,1)
b) Vértice:(0,1)
c) Vértice:(0,5)
d) Vértice:(0,3)
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y=—x>+2
Vértice para a)y b): (0,2)




Unidad 5

Vértice para a)y b): (0,-2)

Pagina 94, Clase 2.3

a) Vértice: (0, 4)
b) Vértice: (0, -1)
c) Vértice: (0, 3)
d) Vértice: (0, 1)

)

l.a)c=-2,a= 3y 2x? +3
b)c=5,a=— ,y-— 2x2+5

2.Con los datos del problema, se
pueden formar las ecuaciones:
a+c=2yda+c=17.
Resolviendo el sistema de ecua-
ciones se obtienen los valores
= 5y ¢ = -3. Por tanto, la
ecuacion es y = 5x% — 3.
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l.a)aess L ded.
b)a es de b.
c)b es 35 de c. Simplificando, b
esTde c.

2. La altura de la porteria debe ser
732x5=244m

3. La hipotenusa del triangulo mide
6x2=10cm.

4. Tres posibles medidas: seanay b
los dos segmentos
Se cumple, % b=
otra forma a = ?b
Si b =3 entonces a = 2.
Si b =6 entonces a = 4.
Si b =9 entonces a = 6.

=, expresado de
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1. a)aes de b.
b)bes;dec.

c)aesldec

d _2 __ _
2.5 5,entoncesd e=4.

g=4f=s.

A}

1. a) Razdén entre alturas:
% . Simpliﬁcando%
Razdn entre las bases:
% . Simplificando %
Las razones coinciden, por tan-
to son proporcionales.
b) No son proporcionales.
2. Como se menciona a y b, es pro-
porcional a cy d, debe escribirse:

7 =, entonces 1—% %
10_d
6 " 12

Luego d =12 x 12 = 20.

La longitud deI segmento d debe
ser 20 cm.
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1.Sea b la base y a la altura.

b:a=3:4
9:a =34
9x4=3xaq
36 =3a
a=12

2.Son proporcionales, la razén entre
los lados es 5:4.

-5
3.c= )
Para ampliar al doble, debes realizar
una cuadricula donde cada celda
tenga por lado 2 cm, ya que en la fi-

gura original, cada celda tiene 1 cm
por lado.

4cm H

F 6cm G
La imagen mostrada, no tiene las
medidas reales.
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1.b=15
2. Ejemplo de esquema resultante
o F I
2cm )
\ 4
G 3cm H

A}

1. Las figuras estan rotadas
XA es correspondiente con <G
«AB es correspondiente con <H
«C es correspondiente con XE
«D es correspondiente con XF

2. XA es correspondiente con <F
XAB es correspondiente con <G
X C es correspondiente con <H
XD es correspondiente con I
XE es correspondiente con «J
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1. El esquema de la figura resultante,
ampliada al doble.

6cm

/)

G 6cm H
2. XA es correspondiente con «F
XB es correspondiente con <G
XC es correspondiente con «H
XD es correspondiente con I
XE es correspondiente con «J

)

1. Los lados correspondientes son:
AB con DF

BC con FE
CA con ED
De la imagen. DF = 3AB:> %
FE=3BC=>2E=1
ED=3CA= = CA =+

La razdon de semejanza es %
2. Los lados correspondientes son:
DCcon FE
DA con FG
AB con GH
BC con HE

De laimagen. FE=2DC = EE

I
Nl'—‘ Nll—i NlH Nlr—\

BC
HE =2BC = HE =

La razdn de semejanza es %
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1. Las figuras estan rotadas
XE = <%F, <D = %G, ¥C=<H,
B = «l, <A =<,

2. Los lados homologos son:
BC con ED
CA con DF
AB con FE

De laimagen. ED =2BC = B— =

CA
CA=2DF = 5= =

FE=2AB= 22 =

La razén de semejanza es %

Y

1. Utilizando regla y compas.

N[ Nll—\ Nll—\

D

C F

2. Ejemplo de solucién.
Utilizando regla y compas.
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1. a) Angulos iguales:
<A con <E, ¥B con <«F, «<C con
«D.

Lados proporcionales:

AC con ED, AB con EF, BC con

FD.

Son semejantes, ya que

<A =<E,<B=<xF «C=<xDylos

lados son proporcionales.

La razdn de semejanza es
b) Angulos iguales:

XB con <«H, «C con <G, «D con

<XF, <A con XE.

Lados proporcionales:

DC con FG, CB con GH, BA con

HE, AD con EF.

Las figuras son semejantes, ya

que 4B = «H, «C = 4G, %D =

XF, <A = XE vy los lados son pro-

porcionales.

La razén de semejanza es

1

Tk

1

?.

2.Si la razén de semejanza es 3:4,
significa que por cada 3 distancias
del primer triangulo, hay 4 distan-
cias del segundo.

Ejemplo de solucién:

Se fija un punto O y se trazan tres
rectas desde O, en cada recta se
toman distancias arbitrarias, utili-
zando el compas.

1. Se cumple que

AB _ BC _ AC_ 1 :
DE = FF = DF = 3 esta razon se

obtiene luego de simplificar.

Por tanto, sus lados son propor-
cionales. Y por el criterio LLL,
AABC~ADEF.

2. Para que sean semejantes,
debe cumplir que
4

se

4_6 _ x

y 9 12
Tomando la primera igualdad:
- yresolwendoy 6.

y
Tom ando la segunda igualdad:
% =35 Y resolviendo x = 8.
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1. La razdn 3:1 significa que por cada
3 partes del tridngulo ABC hay 1
parte del triangulo DEF, es decir
los lados de ADEF son la tercera
parte de sus correspondientes ho-
mologos en AABC.

2. AGHI ~ AABC por LLL, pero ADEF
no lo es, ya que, un par de lados
correspondientes no son propor-
cionales.

3. Los valoresson,x=9y y=7.5.

A}

1.a) Como <A = D, «B = <XE. Por el
criterio AA, los tridngulos son
semejantes.

b) Utilizando que la suma de los
angulos internos de un tridngu-
lo suman 180°, pueden encon-
trarse los angulos faltantes y se
observa que son iguales, luego,
por el criterio AA los tridngulos
son semejantes.

2.a) En el AABC:
<A+ 84° + 60° = 180°, entonces
<A =36°.

Por tanto, <A = <D y <«DEF =
JABC = 84°.

b) Las figuras estan rotadas.
«DEF = 40°
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Luego de encontrar todos los angu-
los de AABC y AGIH. Por el criterio
AA, AABC~AGIH.

ADEF~AIGH por el criterio LLL, la ra-
z6n de semejanza es 2

ADEF~AJKL por el criterio LLL, la ra-
z6n de semejanza es 2.

Nota: Si ADEF~AIGH y ADEF~AJKL
entonces AIGH~AJKL. De igual for-
ma: AABC~AEDF y AABC~AKIL.
Todos los triangulos son semejantes.

AY

Para AABC y AHIG, se tiene que <B
= &I, también =+~ AB ?g = % Por el
criterio LAL, AABC~AHIG.
Para AABC y ALJK, se tiene que XJ=
<%B, también AL? ?If = g Por el cri-
terio LAL, AABC~AJKL.
Por tanto, unicamente AABC~AJKL,
AABC~AHIG y AJKL~AHIG.

La razéon de semejanza correspon-

dientees 1 1 y 2.
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Para AGHI, se tiene que <1 =24.2°, y
dado que <l = «Cy «H = «B, por el
criterio AA, AABC~AGHI.

Para ADEF, se tiene que

AB _ AC _ BC _

DE ~ DF _ EF

Por el criterio LLL AABC~ADEF

A}

1. Como My N son los puntos medios
de ABy CA se puede utilizar el teo-
rema de la base media. Por tanto,

2. Utilizando el teorema sobre la
base media, se puede concluir que
x=2.




Pagina 113, Clase 3.2

R

1. Observando los triangulos AABCy
ABDC, se sabe que <A = <CBD y
comparten XC. Luego, por el cri-
terio AA AABC~ABDC. Se cumple

entonces:
D _ BC
BC = AC
co—-ﬁlec
CD=12x12
CD=9
2.AB=7
3.x=5

5 -

1. Como M es punto medio de AB y

MN es paralelo a BC entonces:
MN=-S-=2

Como <N = xC por ser correspon-

dientes entre paralelas y com-

parten <A, AABC~AAMN. Asi que

AN _ MN
oS
AN:B_CXAC
AN=%X16=8

2.y=1
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1.x=3,BC=10.
2.DF=6cm, EN=5

)

Se traza la diagonal BD.

Como M es punto medio de ABy Q
es punto medio de AD.

Por el teorema de la base media:
MQ || BD, PN || BD entonces, MQ ||
PN.

Se traza la diagonal AC.

Por el teorema de la base media
MN || AC, PQ || AC. Entonces, PQ ||
MN.

Como MQ||PNyPQ || MN, el cuadri-
latero MINPQ es un paralelogramo.

Puede utilizarse también que un
cuadrilatero es un paralelogramo si
un par de lados opuestos son para-
lelos y congruentes.

Por el teorema de la base media:
MQ = 3BD y MQJ|BD, NP = 38D y
NP||BD

Luego, MNPQ es paralelogramo.
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1.y=4,BN==2.

2.Sean M, N, P, Q los puntos medios
de BM, CD, AD y AB respectiva-
mente. Por el resultado de la cla-
se anterior:
PQ = 2BD = MN.

QM =2AC=PN.
Si ABCD es rectangulo, AC = BD.
Entonces, PQ = QM = MN = NP.

Por tanto PQMN es rombo.

1. a) Como DF || BC, AABC~ AADF.
Como ﬁ | AB, AABC~ AFEC.
b) 4% AD - DF FC _ EC _ EF
BC’ AC ~ BC ~ AB"
2. Se puede concluir que AGHI~
AJHK. Utilizando los resultados de

semejanza se obtiene GH = 1—25
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1. Utilizando el teorema de la base
media repetidas veces se puede
mostrar que, SR = PQ =2 cm y
también PS=QR = l

2. AGEH~ADEF y AIHF~ADEF.

GE _ GH _ EH
También =2c D|EF DIFH— E}If”:
Y ademas —— 5F =~ DE = EF-

1. Utilizando el resultado de la clase

bC _ EC
AD ~ BE
12 _9
4 BE

_ 4
BE—ﬁx9
BE=3

2.Ya que IJ || KL se puede utilizar el
resultado de la clase y se tiene
£ = % entonces x = 3, también
KLIGH vy se obtiene & = %, de

donde y =
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BD ED
1.22-E8 gp-27
2. “* EG ey = 10

? - GD’

Utilizando el resultado de la clase
puede justificarse que DE||CB. Por lo
tanto, XACB =85°y ¥CBA =60°.
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1. x=4,y=12.
2. Como GH||DE, <FHG = 135°

A}

Utilizando el resultado de la clase:
a) DE || BC
b) DF || AB
c) No puede concluirse que EF|JAC
ya que no se describe ninguna
proporcion entre los lados AE, EB,
Y CF, FB.
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1. Utilizando el resultado de la clase
3.6 se puede mostrar que DE || AB,

entonces <CED = 46°.



2. Utilizando el resultado de la clase
anterior se puede demostrar que
KI || HI'y KL || GI.

1. a) Utilizando el teorema sobre la
proporcionalidad y el paralelis-
mo.

X
5 6
X = 1?5 x5
x=2
b)Aunque las rectas se crucen
puede utilizarse el teorema vis-

to en la clase, obteniendo la re-

lacion:
x __10
10 125

Resolviendo, x = 8.
2. Utilizando la sugerencia:

En el triangulo formado se cumple
la relacion:

Resolviendo,
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1. a) Utilizando =4 C
que FE || AB
b) 55-=-£¢. BC || OF
c) De a), <CEF = 180°— (36°+29°)
=115°.
2. Establecer gg = BE "de donde se

EF’
obtiene EF = 3.6cm.

A}

1. Sea x la distancia real, en centi-
metros, que hay entre los dos vol-
canes.

F _ CE

=g se concluye

4cm:x=1:2250000

Resolviendo:

x =9000000. Pasando la escala de

cm a Km, la distancia entre los dos

volcanes es 90 km.

2.a) Tomando cualquier lado y es-
cribiendo la razén entre las es-
calas del plano y las medidas
reales en cm, se tiene: 4§—0 = ﬁ
Tomando el otro lado también
se llega a la misma razén. Por
tanto, la escala es 1:240.

b) Utilizando la escala obtenida en
el literal anterior se pueden ob-
tener las medidas, por ejemplo,
para el bano:

Sea x la altura del rectangulo que

representa el bafio, dada en cm:
0.75:x = 1:240

De donde x=180cm=1.8 m

Sea y la otra medida real en cm:

2:y =1:240,

De donde y =480 cm =4.8 m.

Por tanto, las dimensiones reales

del bafio son: 1.8 m x 4.8 m.

De igual forma pueden obtenerse
las otras dimensiones.
Dimensiones del comedor:
4.8mx4.8m

Dimensiones de la cocina:
7.2mx3.6m
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1.x=14
2. La escala es

Y

1.a) Como la razén entre los trian-
gulos es 1:4. La razén entre las

1
800000 °

reas es (3= £
areas es (7] = 1g

b) (ABC) = 3, (DEF) = 48,
(ABC) _ 1
(DEF) = 16

4 1 -1
2. Larazon es\lz__5 =
Pagina 124, Clase 4.3
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1. Dimensiones de la bodega:
25mx35m
Dimensiones de los bafios:
3.5mx3m
Dimensiones de la sala de reu-
niones:
4dmx5m

2. Larazdn de sus dreas es %.

Y

a) La razon entre cada lado corres-
pondiente da & por tanto son
semejantes y la razén de sus

volimenes es( ) —E

b)V, = 480
v, =937.5
V,_ 480 _ 480x2 _ 64
V, ~937.57937.5%x2 " 125
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, . ,9
1. Larazdn de semejanza esy\|7g= %.
, 3
2. La razdn entre las alturas es < la
razén entre sus volumenes es:

( ) 125

)

1. Sea x la altura del poste, se cum-
plelarelacion: 1.60:x=1.3:4.3, de
donde x = 5.29m.

2.Utilizando el teorema sobre la
proporcionalidad y el paralelismo.
Sea x la distancia entre la parada
de bus y la panaderia, se cumple:
28:74 = 33:x, de donde, al resol-
ver x = 87.21.

Por tanto, la distancia entre la
parada de bus y la panaderia es
aproximadamente 87.21 m.
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x =13 cm. Se sigue un procedimien-
to similar al realizado en la clase.
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Recordar el procedimiento utilizado
en la clase anterior para determinar
la hipotenusa de un tridngulo.

a)
A
4 ,,,,,
31 NG [T
2B -
1+ N
<€ o_| 1 ¥ T >
c 1 2 3 4
\/
De la figura:
(42-252x4=8
Luego, AB2 =8y AB = V8 = 2V2.
b) AB = V13
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a) AB=V5
b) AB = V2

Y

a)(3V2)2=9x2=18=9+9=32+32
Se cumple el teorema de Pitdgo-
ras.

b)4*+1*=16+1=17
(V17)° =17
Se cumple el teorema de Pitdgo-
ras.
Verificando las igualdades de
modo similar a los literales ante-
riores, en todos los demas lite-
rales se cumple el teorema de
Pitagoras.
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a)52+32=25+9=34
(V34)* =34
Se cumple el teorema de Pitago-
ras.
Verificar b) y ¢) de forma similar.

A}

Conclusion: AB? = BC? + CA?
Recordar el procedimiento realizado
en clase.
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a)5%+4?=25+16=41

(V41)* =41

Se cumple el teorema de Pitagoras.

Verificar b) y c) de forma similar.

A}

a) Dado que es un tridngulo rectan-
gulo se puede aplicar el Teorema
de Pitagoras. Se cumple:

x24+32=52
x2=52_32
x*=25-9
x*=16
x=V16=4

b) x=4

c) x=2

d) x=12
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a) Utilizando el Teorema de Pitago-

ras:  x*=32+2?
x*=9+4
x*=13
x=V13
b) x=V5
c)x=\/§

A}

a) Recordando que las rectas tan-
gentes a la circunferencia forman
un angulo de 90° con el radio y
trazando el radio OP, puede esta-
blecerse:

AO? = OP? + x?
x* = A0’ - OP?
x* = A0’ - OP?
x=V72=6V2

b) Utilizando los dos tridngulos rec-
tangulos que se forman.

Para ABCD:

CD2+ (14 — x)? = 152

Para AADC:

CD?*+ x? = 132

Resolviendo estas dos igualdades
se obtiene que x =5 cm.
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1.a) V35
b) V7

2. Utilizando propiedad de los trian-
gulos isésceles, el cateto del trian-
gulo de la izquierda mide 4cm.
Luegox =3 cm.

A}

a) XA = 45°, AABC es isOsceles, por
tanto AB = 2. Utilizando el teore-
ma de Pitdgoras:

AC?=2%2+2%2=8
AC=V8=2V2




b)«G = 30°. Puede considerarse
AEHG como la mitad de un trian-
gulo equilatero.

G

030

Ll [
E 2 H 2

Luego, EG = 4, por ser AEIG equi-
latero. Para encontrar GH se uti-
liza el teorema de Pitdgoras y se
obtiene GH = V12 = 2V/3.

c) <E = 60°, EH=%,GH=-\I_

N3
2 .
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Angulos:

XA =45°, 4B =75°, «C =60°.
Lados:

AC=V3 +3,AB=3V2.

)

a)132=169
122+ 52=169
Por el reciproco del teorema de
Pitdgoras, es un triangulo rectan-
gulo.

b) Es un triangulo rectangulo.

c) No es un tridangulo rectangulo.

d) Es un tridngulo rectangulo.

e) No es un tridngulo rectangulo.

f) Es un tridngulo rectangulo.
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1.a) %A = 45° 4B = 90°, %C = 45°.
AB = BC=%,AC=-\I_TZ.
b) %G = 30°, &H = 90°, <E = 60°.

EH=3,EG=6,GH=3V3
2. a) Es un triangulo rectangulo.
b) Es un tridangulo rectangulo.

Y

a) La altura del cono sera igual a la

medida del cateto AC.
A

B 1 C

AC?=4?-1=15,AC=V15.
Utilizando la férmula para deter-
minar el volumen del cono.

V = %nrzh. Sustituyendo

V.= 2n(1)(V15) = Y51 cm?

_ 2539 .3 7, - N39
b)VC—Tcm,h—2
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1.a) No es un tridngulo rectangulo.
b) No es un triangulo rectangulo.

2.V = 3"’4_& cm3, altura = V10 cm.

AY

a) Sea AE, la diagonal del cuadrado
base. AE = 2V2. Si AB es la mitad
de AE, se puede calcular la altu-
ra de la piramide utilizando el si-

guiente triangulo.
C

A \/3 B

Luego, BC = A = V2. Utilizando la
formula para calcular el vélumen
de una piramide.
Vp = %ABh. Sustituyendo
V,=5AV2 =02 cm

b)V = @ cm?.
Altura = V3 cm.
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1.V = 8‘1_% cm3, altura = 2\/3 cm

2.V = 3Jﬂ cm?, altura = Jﬂ cm
P 2 2

\Y

Utilizando el teorema de Pitagoras
dos veces se concluye que la medida
de la diagonal del ortoedro es:

V29 cm.
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1LV, = @ cm?, altura = V7 cm
2. Medida de la diagonal:
2V6cm
Volumen del ortoedro:
2x2x%x4=16cm?

Y

a) Trazando las diagonales del hexa-
gono se pueden formar seis trian-
gulos equilateros congruentes.

4

2 2
Longitud del apotema: 2V3cm.
Area: 24V3 cm2.
b) Medidas aproximadas.
Longitud del apotema: 89 cm
Area: 11.34cm?
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1. Utilizando el teorema de Pitago-
ras se obtiene que AC = 3.34km,
se puede concluir que el camino
de menos longitud es AC.

2. Lla altura del monumento Divino
Salvador del Mundo es aproxima-
damente 17.99 m.
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Pagina 148, Clase 1.1
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1. Orden de respuestas:
c,a,b,cd e ed
2. Ejemplo de solucidn.

C
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Orden de respuestas:
1-e), 2-c), 3-d), 4-b), 5-a)

Y

a) Ejemplo de solucién:

d)

En cada caso el valor del angulo
inscrito es <AOB + 2 = 25°.

b) La medida de los dangulos inscri-
tos es 68°.

¢) La medida de los angulos inscri-
tos es 90°.

d) La medida de los angulos inscri-
tos es 155°.
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1. Referirse a la clase 1.1, pagina
144.

2. Ejemplo de solucion:
En cada caso el valor del angulo
inscrito es ¥AOB + 2 =45°.

a) ¥BOA = 2xBPA
ZBOA = 2(35°) = 70°

b) x =90°

c) x = 144°

d)x=33°

e) x =56°

f) x = 45°
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1. a) Ejemplo de solucion:

PI
32°

”

En cada caso el valor del dangulo
inscrito es ¥AOB +2 =16°.
b) La medida de los angulos inscri-
tos es 112°.
2.a)x =80°
b) x =116°
c)x=67°

A}

a) x = 100°
b) x = 168°
c) x = 246°
d) x =38°
e)x=79°
f)x =119°

Pagina 152, Clase 1.5

®

1l.a)x=62°

b) x =67°
c)x=76°
2.2)x=78°
b) x = 174°
c)x=117°
a)x=76°
b) x =90°
c)x =48°

d) x =90° y =90°, z =90°.
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1.a) x = 29°. Por ser angulo inscrito.
Como €D = AB, %APB = «CPD =
29°. Por tanto, y = 29°.

b) x =68°, y = 68°.
c) x =45°, y =45°.
d) x =52°,y = 26°.
e) x =64°,y =32°
f) x = 140°, y = 70°.

2.a)?€=6§=€
b)AE =GD =fC=EB=DA=CG =
BF.

. — >

También, como AE = GD enton-
~> ~ .

ces AG = ED, de la misma forma
puede obtenerse la siguiente
cadena de igualdades.
—~> > > > Py
AG=GF=FE=ED=DC=
7~
BA
Pueden obtenerse otras igual-
dades utilizando las ya encon-
tradas pero para nuestros fines
solo se utilizaran estas.

>

B =
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1.a) En laimagen, las rectas PAy PB
son tangentes a la circunferencia.
Para obtener el punto medio, se
deben trazar dos circunferencias
de radio PO y marcar sus intercep-
ciones, como se muestra:




7
1
g
T
B
1
1

-

2.Como OA = OB, por ser radios,
ademas los triangulos OAP Y OBP
son rectdngulos y comparten la
misma hipotenusa, AAOP y AOBP
son congruentes (criterios de con-
gruencia de triangulos rectangu-
los, octavo grado).
Por tanto, PA = PB.
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a) Las rectas PA y PB son tangen-
tes a la circunferencia.

~ -
~ -
~_-”

s
. AN
’ .
‘ N

Y
.

b) Sigue de forma similar.

Y

a) Se forma la siguiente figura.
E D

Como AC = EG = CE= GA enton-
ces AC = EG y CE = GA. Por tan-
to, ACEG es cuadrado.
b) CEG es un tridngulo isdsceles.
c) CDGH es un rectangulo.
d) BFGA es un trapecio isdsceles.
e) EGA es un triangulo rectangulo
isdsceles.
f) BEH es un tridngulo isdsceles.
g) BCF es un tridngulo rectangulo.
h) ABCDEFGH es un octagono.
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1.a)

Las rectas PAy PB son tangentes a
la circunferencia.

2.a) ABD es un triangulo isésceles.
b) CDE es un triangulo isésceles.
c) ABDE es un trapecio isdsceles.
d) ABCDE es un pentagono regu-

@ar.

a) XCEB = <XAED (Son opuestos
por el vértice).
A DAC = «DBC, sostienen el mis-
mo arco. Luego, AAED ~ ABEC.
Entonces:

m
o)

mim
©|z U|n
1] 1
|l

[E=Y
[EEY

b)x =6 cm.
Demuestra y utiliza la semejan-
za de ADAC y ACBD.
c)x=13cm.
Demuestra y utiliza la semejan-
za de ADPB y AAPC.
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1. a) BDF es un triangulo equilatero.
b) ABDE es un rectangulo.
c) CDEF es un trapecio isdsceles.
d) ABCDEEF es un hexagono regu-
lar.

2. a)% = %, entonces x = %.
Demuestra y utiliza la semejan-
za de AECB y AEDA.

b)% = % entonces x = 77.
Demuestra y utiliza la semejan-
za de AEBC y AEAD.

50

a)@:=§a):>//-\-§=€5,deah|’
que <CBD = <BDA = AD||BC.
b) <DAC = «BDA.
C B

D

Si «DAC = «BDA, (D = AB.
Como <CBD subtiende 63, se
tiene que ¥CBD = <«BDA, por
tanto son alternos internos, por
tanto DA||BC.
Por tanto, es condicion suficien-
te.

c)CD=BA=> CD = AB. Es condicién
suficiente. Por tanto AD||BC.

d) ¢ B
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SiAC=BD, AC = 8D = AB =
Por tanto, AD||BC.

e) CB = BA, es no suficiente.

f) AABC = ADCB es condicion sufi-
ciente.

Observa que <XACB = <BDA.

D.
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1 X _30 180

15 = 5¢ entonces x = 73~

Demuestra que AACP ~ ADBP.

2.a)Si BA = DC, <CAD = <ACB, los
angulos son alternos internos.
Por tanto, CB||DA.

b)No es condicidon suficiente. (D
puede moverse en cualquier lu-
gar de la circunferencia).

¢) AABC = ADCB = AB = CD, por
tanto, AD||BC.

a) Dado que <ADB = <ACB y com-
parten AB, los puntos A, B, C, D
estan sobre una circunferencia.
Yx=<CAD=31°yy=<ABD =
62°.

b)x =56°,y=26°.

c)x=56°y=34"

d)x =15°.
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1.a)K§E= BCD = AB = €D. Por tan-
to, BC||AD.

b) <BDA = «DBC es condicidn sufi-
ciente, CB||DA.

c) ABCD~ABCA es condicion sufi-
ciente, CB||DA.
2.2)x=49° y=32"
b)x =45°, y =33°.

Y

a) x = 2(70°) = 140°.
b) x = 204°.
c)x=47°.

d) x = 118°.
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a) Media (p):
~10+14+15+12+16+ 18+ 16
101 ’

-7
n=14.43

Datos ordenados de menor a ma-

yor: 10, 12, 14, 15, 16, 16, 18.

Mediana:

Dado que hay 7 datos, la mediana

se encuentra en la posicién 4 con

los datos ya ordenados, es decir,

15.

Moda:

El dato que mas se repite es 16.
b) Datos ordenados: 14, 15, 15, 16,

16, 16, 16.5, 17, 18, 19.

Media: p = 16.25 horas

Mediana: ¥= 16 horas

Moda: 16 horas

\Y

1.
Tarea Beatriz | Miguel
1 9.3 8.0
2 10.0 8.6
3 9.5 9.0
4 9.6 9.5
5 9.5 8.5
6 9.7 9.0
7 10.0 9.0
8 10.0 10.0
Media (L) 9.7 8.95
Mediana 9.65 9
Moda 10 9
FAnEG 10-9.3 | 10-8
=0.7 =2

La serie de datos para Miguel es la
mas dispersa, el rango es mayor.
2.

En la semana 2 los datos estdn mas
dispersos pues el rango es mayor.
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A B

Media (L) 2 1.5
Mediana 2 1
Rango 2 4

El equipo B tiene rango mayor, por
tanto tiene los datos mas dispersos.

Y

a)

Media (L) 25.2 28.2
Mediana 27 28
Rango 15 3

Beatriz
x |x-p||x-pl
93 | 04 0.4
10.0 0.3 0.3
9.5 -0.2 0.2
9.6 -0.1 0.1
9.5 -0.2 0.2
9.7 0 0
10.0 0.3 0.3
10.0 0.3 0.3
Media (1) | 97 | syma: | Suma:
Mediana | 9.65
Rango 0.7 0 18
Miguel
X |[x-p||lx-p]|
8.0 | -0.95 0.95
8.6 | —0.35 0.35
9.0 0.05 0.05
9.5 0.55 0.55
8.5 -0.45 0.45
9.0 0.05 0.05
9.0 0.05 0.05
10.0 1.05 1.05
Media (1) | 8-95 | syma: | Suma:
Mediana 9
Rango 2 0 35

Los datos estan mas dispersos en la
tabla de Miguel.
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o= 0.16+0.09+0.04+0.01+0.04+0.09+0.09

® 8
0%2=0.065
1.
La Unidn El Triunfo b) P-; 8.95
0°=0.34
Media (L) 2.7 24
Medi 2.75 2.45 —
ediana Pagina 171, Clase 1.4
Rango 0.3 0.5 ®
2. 1. Para la primer tabla:
Semana 1
v x—p | |x-p| La Unién
28 | 28 2.8 x |x-p|lx-p]
26 0.8 0.8 Media (W) | 27 | suyma:| Suma:
30 4.8 4.8 Mediana 2.75
27 | 18 1.8 Rango 0.3 0 0.6
15 | -102] 102 Para la segunda tabla:
Media (1) | 252 | syma: | Suma: | Triunf
Mediana 27 El Triunfo
Rango 1c 0 20.4 X |x-p||lx-p]
Media (1) | 24 | suyma: | Suma:
Semana 2 Mediana 2.45
0 0.8
Media (1) | 282 | syma: | Suma: Rango 0.5
Mediana | 28 0 55 El valor del rango es mayor en la
Rango 3 ' segunda tabla y ademas la suma

La semana 1 tiene los datos mas dis-

persos.

® 9.3+10+9.5+9.6+9.5+9.7+10+10

a)u= 7

u=9.7
Beatriz

X | x-p | (x-p)p
9.3 -0.4 0.16
10.0 0.3 0.09
9.5 -0.2 0.04
9.6 -0.1 0.01
9.5 -0.2 0.04
9.7 0 0
10.0 0.3 0.09
10.0 0.3 0.09

de los valores absolutos de las
desviaciones es mayor también,
por tanto, los datos se encuentran
mas dispersos en la segunda ta-
bla.

2. Parala semana 1:

_ 28+26+30+27+15
H= 5
i = 25.2 minutos

,_ 7.84+0.64 +23.04 +3.24 + 104.04

0" = 8
0°=27.76
Semana 1
X | x-p| (x-pp
28 2.8 7.84
26 0.8 0.64
30 4.8 23.04
27 1.8 3.24
15 | -10.2 104.04

| Varianza (0?) | 27.76

Para la semana 2:
i = 28.2 minutos
0’°=1.36

Y

Utilizando las respuestas de la clase
1.3

En la serie de datos para Beatriz:
0’=0.065

0 =V0.065

0=0.25

En la serie de datos para Miguel:
0°=0.34

0=V0.34

0=0.58
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1. Utilizando las respuestas de la
clase 1.4.
Para La Union:

La Unién

x |x-p| (x-p)?
2.7 0 0
2.8 0.1 0.01
2.8 0.1 0.01
26 | -01 0.01
2.8 0.1 0.01
25 | -0.2 0.04

| Varianza (0?) | 0.013

Para El Triunfo: 0?= 0.027.

La varianza es mayor para los da-
tos de Puerto El Triunfo, por tan-
to, los datos estdn mas dispersos
para El Triunfo.

2. Utilizando
clase 1.4.

los resultados de la

Para la semana 1: 0= 27.76.

Por tanto, o= 5.27 minutos.

Para la semana 2: 0= 1.36.
Por tanto, o = 1.17 minutos.




a)
Municipio A
13
13
10 12
11 12
11 13
11 12
10 13 15
11 12 14
11 13 14
10 13 15
10 13 14
10 12 14
11 13 14 16
10 13 14 16
10 12 14 17
8-10 | 10-12 | 12 -14 | 14-16 | 16-18
b)

Para el municipio B, se completa de
forma similar.

Edad en Cantidad de nifios
meses | Municipio A | Municipio B
8-10 0 2
10-12 13 10
12-14 15 13
14-16 9 12
16-18 3 3
TOTAL 40 40
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1. Parala Union: 62=0.013,0=0.11.
Para El Triunfo: 62=0.027,0=0.16.

2. Organizando los datos en una dis-
tribucidn de frecuencias.

Escuela A
166

165
165
167
168

162 169

164 165

164 167

160 169

161 166

163 165 170

164 167 173

158 162 168 172

157 160 167 174 178

55 164 165 170 176

155-160 | 160-165 | 165-170 | 170-175 | 175-180

La tabla para la escuela B se comple-
ta de forma similar.

b) De la tabla:

Edad en Cantidad de nifios
meses | Municipio A | Municipio B
8-10 0 ( 2 )

%m) 13 ) 10

12-14 15 13

14-16 12
( 16-18 3 C 3 )
TOTAL 40 40

Para el municipio A.
Rango: 18 — 10 = 8 meses.
Para el municipio B.
Rango: 10 meses.

Por tanto, los datos estan mas dis-
persos para el municipio B.
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Estatura en | Cantidad de estudiantes ®
cm Escuela A Escuela B
1. Para Santa Ana:
155 - 160 3 1 Santa Ana
160 - 165 10 13 100
165-170 15 14 100
170-175 10 100
175 - 180 2 2 100
0 150
TOTAL 35 40
0 160
0 100
0 100 250
0 150 260
a) 50 160 200 360
0 100 250 300 400
Edad Pm fA < Pm fB < Pm 50 100 200 300 400
0-100 | 100-200 | 200-300 | 300400 | 400-500
8-10 9 0x9=0 2x9=18
10-12 | 11 | 13x11=143 | 10x11=110 | | Para San Salvador se resuelve de for-
12-14 | 13 195 169 ma similar.
14-16 | 15 135 180 Tabla de distribucidn de frecuencias:
16-18 | 17 51 51 Cantidad Numero de dias
Suma 524 528 delluvia | santa Ana | San Salvador
0-100 8 11
_ Suma de los productos fxPm 100 - 200 12 10
Numero de datos 500 - 300
C . 300 - 400
Para el municipio A:
U= 54—204 =13.1 meses. 400500
Para el municipio B: UL 20 gD

i =13.2 meses.




2. a) Para la escuela A.

0+57.33+0.15+32.49 +45.63

Por tanto, no es posible determinar

0’= ,
Estaturas en 4% 40 en cual departamento se encuentran
centimetros fa| Pm Pm 0°=3.39 ST
mas dispersos.
155-160 | 3 | 157.5 | 472.5 2. Para la escuela A:
Para el municipio B ' X
- . 2
160-165 |10 | 162.5 | 1625 =132 e Yfx(Pm - p)
165-170 |15 1675 | 25125 ;2= 35.28+48.4+0.52 +38.88 + 4332 n
170-175 | 5 | 172.5 | 862.5 416 40 g2 =243+160+ ;g +180 + 242
o =4,
175-180 | 2 | 177.5| 355 0’=24
Edad X
TOTAL |35 e | fo |om|Pm |Bme |l (Em E fu | om [T futpm
meses -u M) - staturas A —ul- Pl)z _ |-1)2
Suma de f, xPm =5827.5
"= 5827.5 _ 166.5 cm 8-10 | 2 | 9 | —42 | 1764 | 35.28 155-160 | 3 |157.5| -9 | 81 243
3 . 10-12| 10 | 11 | -2.2 | 4.84 48.4 160-165| 10 |162.5| -4 | 16 160
Para la escuela B. 12-14| 13 |13 | 02 | 0.04 0.52 165-170 | 15 |167.5| 1 1 15
Estaturas en fa Pm ;}x 14-16| 12 | 15 | 1.8 3.24 38.88 170-175| 5 1725 | 6 36 180
centimetros m
155160 | 1 | 1575 | 1575 16-18| 3 | 17 | 3.8 | 14.44 | 4332 175-180| 2 | 177.5| 11 | 121 242
: ' TOTAL 35
160-165 |13 | 162.5 |2112.5 TOTAL | 40
166.5
165-170 |14 | 167.5 | 2345 w132 H
170-175 |10 | 1725 | 1725 La varianza es mayor para el munici- Para la escuela B:
175-180 | 2 | 177.5 | 355 pio B. Por tanto, los datos estdn mas| | ¢ v | £, | pm (Pm ~ | fyx(Pm
2 — 2
TOTAL | 40 dispersos para el municipio B. W W
155 - 160 1 157.5 97.52 97.52
Suma de f, xPm = 6695 .
"= 6695 _ 167 375 cm Pagina 178-179, Clase 1.8 160 - 165 13 162.5 | 23.77 | 309.01
40 ® 165-170 14 167.5 0.02 0.28
b) En ambos casos el rango es el 1.a) 170-175 | 10 | 1725 | 26.27 | 262.7
mismo 180 — 155 = 25 cm. Por| _ 175 - 180 2 177.5 | 102.52 | 205.04
;i _ Cantidad
tantq, no es suficiente para de- || . vidad o dins Fix | Fox TOTAL 40
terminar en qué escuela los da-| | de lluvia T pm | Pm | Pm " 167,375
tos estan mas dispersos. Es por A0S ,
.- . - X —
ello que se utilizan otras medi- || 0100 | 8 | 11| 50 | 400 | 550 o= Zfx(Pm — 1)
das de dispersion, como la va-||100-200] 12 | 10 | 150 | 1800 | 1500 i n
rianza. 200-300 | 5 | 4 |250 | 1250 | 1000 0=
97.52 +309.01 + 0.28 + 262.7 + 205.04
300-400 | 3 | 2 |350 | 1050 | 700
2 ~
400-500| 2 | 3 | 450 | 900 | 1350 o'~ 21.86
TOTAL | 30 | 30

Para el municipio A.

2k Pm | (Pm f, 4 (Pm
en fa | Pm _ _uP _u?
meses H H H
8-10 0 9 -4.1 | 16.81 0
10-12 13 11 | =21 4.41 57.33
12-14 | 15 13 | -0.1 | 0.01 0.15
14-16 9 15 1.9 3.61 32.49
16-18 3 17 3.9 15.21 45.63
TOTAL 40
noo| 131
2
,_ ZfX(Pm— )
gz —— 7
n

Para Santa Ana:
Suma de los productos.

£ xPm = 5400
o= %= 180 mm

Para Santa Salvador:
Suma de los productos.

S, *Pm =5100
— 5100 _
W=-=55—= 170 mm

b) El rango para ambos casos es el
mismo 500 — 0 =500 mm.

La varianza de los datos para la es-
cuela A es mayor, por tanto, estos
datos se encuentran mas disper-
Sos.

En el ejercicio 2 del recuerda de la
clase 1.7 aln no se podia concluir
cuales datos estan mas dispersos.

Utilizando los datos de la clase an-
terior.




Municipio A:
0*=3.39,0=V3.39

o = 1.84 meses
Municipio B:
0*=4.16,0=V4.16

o= 2.04 meses
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a) Santa Ana

b) Para Santa Ana:
0’ ~ 13433.33
o~ 115.90 mm

Para San Salvador:
o’ ~ 16266.67
o= 127.54 mm

A}

1. Para la serie A:
;1=§@§§-=10078

o= 0388 =0.1176

Lluvia Pm | (Pm | f,(Pm
fa | Pm 2 2

(mm) il VO V) A

0-100 8 50 | =130 | 16900 | 135200
100-200 | 12 | 150 | -30 900 10800
200 - 300 5 250 70 4900 24500
300 - 400 3 350 170 | 28900 | 86700
400 - 500 2 450 | 270 | 72900 | 145800

TOTAL 30

V8 180
San Salvador
Lluvia Pm | (Pm | f(Pm
fs Pm 2 2

(mm) VO Bl V) S T

0-100 11 50 | —120 | 14400 | 158400
100-200 | 10 | 150 | —-20 400 4000
200 - 300 4 250 80 6400 25600
300 - 400 2 350 | 180 | 32400 | 64800
400 - 500 3 450 | 280 | 78400 | 235200

TOTAL 30

T8 170

Serie A x— U (x—p)?
100.3 -0.48 0.2304
101.2 0.42 0.1764
100.5 -0.28 0.0784
100.8 0.02 0.0004
101.1 0.32 0.1024

W=100.78

0=V0.1176 = 0.34

Para la serie B:

Cada dato de la serie B se obtiene
sumando 5.1 a cada dato de la
serie A.

Serie B
100.3 + 5.1 =105.4
101.2 +5.1=106.3
100.5 + 5.1 =105.6
100.8 + 5.1 =105.9
101.1+5.1=106.2

Segun el resultado de esta clase
la desviacion tipica para la serie B
serd o = 0.34.

2. En la serie 3, cada dato se obtie-
ne sumando 10.5 a los datos de
la serie 1, por tanto, ambas series
tienen igual desviacion tipica.

De igual forma, si se suma 5 a
cada dato de la serie 1 se obtiene
cada dato de la serie 4, por tanto,
su desviacidn tipica es igual.

La serie 2 no tiene esta caracte-
ristica con respecto a la serie 1.
Entonces, no se puede decir nada
acerca de la relacion entre la des-
viacion tipica de ambas series
hasta que se calculen.

3.1=61+55=66.5
o =0.89
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1. a) Paralaserie A:p=12.5

-_01
o= 3 =0.17

0=V0.17 =0.13

b) La serie By la serie C poseen la
misma desviacidn tipica que la
serie A.

2.a)u=142.675
0°=0.45, 0 = 0.67.

b)u=142.675 + 4.50 = 147.175

o=0.67.

1. Para la serie 1:
u=525,0°=2.92,0=1.71.
Los datos de la serie 2 se obtienen
al multiplicar por 4 los datos de la
serie 1y los datos de la serie 3 se
obtienen multiplicando por 11 los
datos de la serie 1, por el resul-
tado de esta clase, la desviacion
tipica de la serie 2 es
0=171x4=6.28
y de la serie 3 es
0=171x11=18.81.

2.1 =105x%x6=630.
0=145x6=28.7.




